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1. Beschouw een continue stochast X met kansdichtheidsfunctie

cxt, 0<zx<1

0, anders.

Y.

2. Geven twee onafhankelijke stochasten X en Y.

(a) Stel dat X en Y standaard normaal verdeeld zijn. Bepaal P(2X <1 —3Y).
(b) Stel nu dat X en Y uniform verdeeld op (0,1) zijn. Bepaal P(Y > 2X), en
P(Y >2X|X +Y < 1).
3. Stel dat de simultane dichtheid van X en Y gegeven wordt door

A;—y as0<y<z<l
fle,y) =
0 anders.
(a) Bepaal de marginale kansdichtheden fx en fy van X en Y.
(b) Bepaal E(XY).
(c) Bepaal P(X +Y <1).
(d) Bepaal de kansdichtheid van Z = X2
(e) Laat zien dat voor 0 < x < 1, de conditionele kansdichtheid fyx(y|z) van Y

gegeven X = x wordt gegeven door

2 alsO<y<z

frix(ylz) =
0 anders.

(f) Bepaal E(Y|X = z) voor 0 < x < 1. Bepaal vervolgens E(Y).



. 7ij X een exponentieel verdeelde stochast met parameter o (d.w.z. X heeft dichtheid
fx(z) = ae™** x > 0 an 0 elders), en Y een exponentieel verdeelde stochast met
parameter 3. Veronderstel dat X en Y onafhankelijk zijn.
; _ _B
(a) Laat zien dat P(X >Y) = .
(b) Laat zien dat Z = min(X,Y") exponentieel verdeeld is met parameter a + (3.

(c) Bepaal de dichtheid van X + Y.

. Zij N, X1, X5, X3, - - - een rij van onafthankelijke stochasten met N Poisson verdeeld
met parameter A > 0, en X; standaard normaal verdeeld voor ¢ > 1. Definieer een
stochast Y door

Xi4+V2Xo4---+ynX, asN=n, n>1
Y =
0 als N = 0.

(a) Bepaal P(Y <t|N =n) voorn >0,ent € R.
(b) Bepaal E(Y |N =n) en E(Y?|N =n).
A2+ 2)

(c) Laat zien dat Var(Y) = 5




